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ВВЕДЕНИЕ
Данная работа посвящена задачам с параметрами. Задачи такого типа развивают логическое мышление, способствуют глубокому усвоению теоретического материала, более успешному овладению навыками решения задач, развивают математическую культуру, исследовательские навыки.
В начале работы приведены общая характеристика элективного курса, методы и способы его проведения в школьном курсе математики.
Разработан элективный курс на тему «Задачи с параметрами». Основное содержание курса составляют методы решения задач, содержащих параметры. 
Несмотря на важность темы в школьном курсе на нее отводится не достаточное количество часов. Школьная программа не предусматривает выработки прочных навыков решения таких задач всеми учащимися, и углубленное изучение соответствующих методов может быть достигнуто только на элективных занятиях
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ОБЩАЯ ХАРАКТЕРИСТИКА ЭЛЕКТИВНЫХ ЗАНЯТИЙ ПО МАТЕМАТИКЕ 
Главной целью элективных занятий по математике является углубление и расширение знаний, развитие интереса учащихся к предмету, развитие их математических способностей, привитие школьникам интереса и вкуса к самостоятельным занятиям математикой, воспитание и развитие их инициативы и творчества.
Программа основного курса математики вместе с программой элективных занятий по математике для средней школы составляют программу повышенного уровня по данному предмету для учащихся данного класса.
Программа элективных занятий по математике составлена так, что все вопросы ее могут изучаться синхронно с изучением основного курса математики в школе.
Для того, чтобы элективные занятия по математике были эффективными, необходимо их организовать там, где есть:
1) высококвалифицированные учителя или другие специалисты, способные вести занятия на высоком научно-методическом уровне;
2) не менее 15 учащихся, желающих изучать данный элективный курс. Если школа имеет классы с небольшой наполняемостью (что особенно характерно для некоторых сельских школ), то группы учащихся для элективных занятий можно комплектовать по параллелям или из учащихся смежных классов (VII - VIII классы, IX - X классы и т.п.).
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Учитель математики несет полную ответственность за качество элективных занятий, элективные занятия вносятся в расписание.
Проведение элективных занятий по математике не означает отказа от других форм внеклассной работы (математические кружки, вечера, олимпиады и т.д.). Они должны дополнять эти формы работы с учащимися, которые интересуются математикой.
Возможность 1-2 часа в неделю дополнительно работать со школьниками, проявляющими повышенный интерес и способности к математике, представляет собой одно из проявлений формы обучения математике - дифференцированного обучения. По существу элективные занятия являются наиболее динамичной разновидностью дифференциации обучения.
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ОСНОВНЫЕ ФОРМЫ И МЕТОДЫ ПРОВЕДЕНИЯ
ЭЛЕКТИВНЫХ ЗАНЯТИЙ ПО МАТЕМАТИКЕ
В какой бы форме и какими бы методами не проводились элективные занятия по математике, они должны строиться так, чтобы быть для учащихся интересными, увлекательными, занимательными и познавательными. Необходимо использовать естественную любознательность школьника для формирования устойчивого интереса к своему предмету.
Основными формами проведения элективных занятий по математике являются в настоящее время изложение узловых вопросов данного элективного курса учителем (лекционным методом), семинары, собеседования (дискуссии), решение задач, рефераты учащихся (как по теоретическим вопросам, так и по решению цикла задач), математические сочинения, доклады учащихся и т.д.
Однако, учителю не следует отдавать предпочтение какой-либо одной форме или методу изложения. Вместе с тем на элективных занятиях по математике самостоятельная работа учащихся должна занять ведущее положение. Следует все чаще применять решение задач, рефераты, доклады, семинары - дискуссии, чтение учебной и научно-популярной литературы и т.п.
Одной из возможных форм ведения элективных занятий по математике является разделение каждого занятия на две части.
Первая часть посвящается изучению нового материала и самостоятельной работе учащихся по заданиям теоретического и практического характера. По окончании этой части занятий учащимся предлагается домашнее задание по изучению теории и ее приложений. Вторая часть каждого занятия посвящена решению особенно трудных или интересных задач. Эта форма проведения элективных занятий может
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способствовать успешному переходу от форм и методов обучения в школе к формам и методам обучения в высших учебных заведениях.
Естественно также при проведении элективных занятий в основном использовать методы изучения (а не обучения) математики, а также проблемную форму обучения. В частности, ее можно осуществить, если представить изучаемый элективный курс в виде серии последовательно расположенных задач. Школьники последовательно решают задачи самостоятельно или при незначительной помощи преподавателя, проявляя активность и самостоятельность, овладевая техникой математического мышления. Теоремы имеют вид задач. Определения либо включаются преподавателем в текст задачи, либо сообщаются особо. В необходимых случаях учитель проводит преподавательскую беседу или делает обобщения. Полезно также широко использовать задачи проблемного характера.
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NIePeceKacTcs ¢ OChIO abcmuce B JBYX TOYKax. Bo3MoxkHO mocneHee TOJIbKO
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TOrga, KOorja BepllinHa napa6om>1 HaxOIUTCST HIKE OCH abcrice. Haxonum

2 2Y i
X = (ﬂ:—)7 o= (f’%} _(a+2)3;—2+2a+1 = L;ﬂ I3 yenosus f{xg) <0,

2
—-a” +4a
T. €. HEPABCHCTBA — — <0 ompenensem 3Hadenns a €(- 00; 0)u(4;+ ),

TpH KOTOPSIX y KBAIPAaTHOTO YPABHEHWA CYIIECTBYET [Ba KOPHA.
PaccMoTpuM  3Haki KOpHeH. Ecmi KopHH OJHOTO 3HaKa, TO HX

NpOu3Be/ieHHe MONOXUTeNEHO, T0 2a +1> 0. Ecmx x; ¥ X, MONOXKHTENBHEL,

TO TIONOXHTENBHO B X +Xx,=a+2, 710 ectb a+2>0. Takum obpazom,

2a+1>0

()

KOPHH TONOXHUTETBHbL TIPH i
a+2>0

1
Otkyna crnefyer: a >—5.

KOpHI/I OTpPHUIIATENBHBI, €CITH:

X1y >0, 2a+1>0,
- = > aeld.
X +%, <0 a+2<0

CremoBaTeNibHO, HH TIpU  ONHOM a Yy KBaJpaTHOro YpaBHEHHA  HET

OJIHOBPEMEHHO OTPHIATENBHBIX ~KOPHEH. Hakomer, kopHE OyayT pasHBIX

1
3HaKoB, Korma x4 <0 = 2atl< 0 & ax< . Ecmu omuH U3
" 1
KOpHeil paBeH Hymo, T0 Xn=0 = 20+1=0 & a= s DTomy

9
3HAUEHUIO IapaMeTpa COOTBETCTBYET KBaZpaTHOE YypaBHEHHE ¥->x=0,

| L

> 0.

| W

11g kotoporo x; =0, x»=
1
Omser. Ilpu a e(-; . KOPHH Da3HbIX 3HAKOB,

pHt a=—% x=0, x>0,

npu a e(—%; 0)u(4;+ ©0) KOPHH MONOKUTENBHB.
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L [XP eyt 42y -6y +10-a-0,
Ipumep 4. Pemmre crcreMy ypaBHEHUH o
x*+y =2xy-2x+2y+a-0.

Pemense. CIOKMB TepBoe  ypaBHEHHE CO  BTOPBIM, [epediiéM K

. 2x2 +2y* —-8x -4y +10=0,
PaBHOCUJIBHOM CHUCTEME: 7 &
x'+y° -2xy-2x+2y+a=0.

Ora cucTeMa, B CBOIO OYepelb, PABHOCHIBHA CHCTEME

2x-2) +2(y-1) =0,

x2+y* =2xp-2x+2y+a=0.
[lepBoe ypaBHeHWEe CHMCTEMbl HE 3aBHCMT OT IlapaMeTpa da, U HMMeercs
eIMHCTBEHHAs Tapa 4Yucen x =2, y = 1, KoTopas yIOBIETBOPSIET 3TOMY
YPABHEHMI0. 3HAYMT, CHCTEMA COBMECTHA TONBKO B TOM Clydyae, Korja rapa
yncen (2; 1) ymoBIeTBOpseT BTOpOMY ypaBHEHHIO cHCTeMsl —1+a=0.

[lpy a=1 paHHAA cHCTEMa COBMECTHA.

Omser. Tlpu a={(2;1)}, mpu a#]1 cucTeMa HECOBMECTHA.
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®AKYJbTATUBHBIN KYPC 3ATAYM C TAPAMETPAMM»

3AHATYE 1.
PEIIEHUE JIWHENHBIX YPABHEHUI W YPABHEHMIA,
MPUBOANMBIX K TMHEWHBIM

Ypasuenne Buna Ax-B=0, rie A, B — BhpaeHus, 3aBucSIIME TONBKO OT
NapaMETpOB, a X — HEH3BECTHAA, Ha3bBATCS JIMHEHHBLIM ypaBHEeHHeM

OTHOCHUTEJIBHO X.

Owo npusommtes Kk By Ax=B n npu A#0 HMeeT enuHCTBEHHOE pellexue

B

X= y TIpH KaXkJ0} CHCTeMe JIONyCTHMBIX 3HaqeHui iapameTpoB. ITpi A=0 u B=0

x — moboe aucno, a npu A=0 1 B£0 pemenns Her.

IIpumep 1. Peurits ypasrenne (az = IJx = (Za2 = 3): 0
DPermenye. YpaBHeHne SBISETCS TUHENHBIM OTHOCHTENBHO X. OHO HMEET CMBICT
NpH JHOBBIX JIEHCTBUTENBHEIX 3HAUCHMSX [apaMeTpa a. [IpusesieM ero x BUIy
(a-1)a+ = (2a +3)a-1).

3ametum, uto mpu a =1 oHo mpuHuMaer Bux: Ox=0, T.e. perICHHeM ero
CILy)KHT JIF000€ NeHCTBUTENBHOE YHCIIO.

Ipu a=~1 ypasHenue nmeet Bux: 0x =2, T.e. He MMEET pEIIEHHS.

2a+3
Ilpu a#+1 ypaBHeHHE HMeET eIUHCTBEHHOE pEllieHke X = ;

a+l
Otser. Ilpy a#+] ypaBHEHHE HMeeT eIMHCTBEHHOE PEIEHNE,
Tpu a=1 ypaBHEHNe HMeeT MHOXECTBO PEleHHH,

TIpH g=-1 ypaBHEHHE He IMEeT pelleHHsl.

3mx -5 +3m—11*2x+7
(m-1)x+3) m-1  x+3°

IIpumep 2. Pemuts 0THOCHTENBHO X:




image2.jpeg
Pemenwe. [To cMbicty 3amaun (m - 1)(x+3)¢ 0, Te. m#l, x#-3. YMHOXHUM

obe dacTH  ypaBHeHHS Ha (m—l)(x+3)¢0, [ONy4UM  YpaBHEHHE

(4m=9)x=31-2m. Orciona m#2.25, x:31_2m.
4m-9
[IpoBepyM, HET N TaKUX 3HAUEHHH m, TIPH KOTOPBIX HalIEHHOE 3HAYEHHE X
PaBHO -3.
31-2
O pu m=-0.4.
4m-9

Otser. Ilpu m#l, m#2.25, m#0.4 ypaBHeHHe HMEET EIMHCTBEHHOE peleHne
31-2m
= 3
4m-9

npu m=2.25, m=-0.4 peuenui Her,

1py m=1 ypaBHEHUE HEe IMEET CMBICITA.

2
a +x az—x_4abx+2a2 -2p?

ITpumep 3. Pertuth OTHOCHTENBHO x: > —— =
b*-x b +x b —x

2
Pemenne. Ilo cmeicmy 3ajaun x#+b°. YMHOXEM 00e 4acTd ypaBHeHUs Ha
2 2 2
b* - x> #0, nomyaum ypasHerue (a - b)*x=a’ - b2.

Ecmu a=b, oHo mpunmmaer Bum: 0x=0, T.e. x — moGoe dYHCIIO, KpoMe

x# b7,
Eciu a#b, x=a—+b.
a-b
= a+b 3
Haiiem Teneps 3HAUEHNUS a U b, IPH KOTOPBIX — =shbe,
=
a+b b(1+b?)
1) —=b"nput a= H
} gl ¥ b=l
2.
2 a_H?:_szHa: b =1)
) a-b 3 b% +1
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b(1+b%) a;tb(bz—l) L_ath
’ b +1 a-b’

Orser. [Tpu a#b, a # 2

2
mpua=b x— moboe qucio, kpome +b",

b(1+b?%) a_b(bz—l)
b=l Bl

npu a= - peIleHNH HeT.

Ipumep 4. Peruts ypapHenue ‘x = 2‘ + ‘x + ai =0.

Pemenpe. Tax xak Ka)X1I0€ CllaraeMoe He OTpHULATENBHO, TO pemenue 3Toro

x-2/=0,
x+a|=0

x-2=0,
x+a=0

x=2,
x=-a

YPaBHEHHUS PABHOCHIIBHO PELIEHHIO CHCTEMBI e =5 { = {
Orser. Ecmt a=-2,710 x=2,

€CIM a # —2 - pellleH i HeT.

Mpuwmep 5. Pewnrs ypassenne [x - 3|+ a’[x -1 =0.

Pemenue. Pacemotpim ciienyronyro cuctemy {;?(3;_01)=0 = {"'2.3 .

.
Orser. Ecmit a=0, 10 x=1,

ecmu a#( - pereHui Her.

IIpumep 6. Perite ypasHenue (k2 -Dx=k+1.

Perrenye.

1) k+1 umeer cmbic npu mo6oM k.

2) k* -1 umeer cmsicn TIpH JE060M £ .

3) {kl*l:O {(k—l)(k+1):o

Fela0 = \pais) TpH k =1 ypaBHEHHe peIIeHHUIT He HMeET.

4) k2—1¢0,(k—1)(k+1)¢o,k¢1,k:-1,mx=ﬁ—=$.
(k+1)(k-1) k-1

5) {S{ﬁ‘lljg‘m:o ,eci k =-1, 70 x — mo6oe gHCIIo.
Orser. Ecnu k=1, To pemenuii ner,

ecmd k=-1,T0 x — m000€ YHCIo,
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1
ecm k#1, k#-1,10 x=—"7.
k-1
Ilpumep 7. Ilpu kxakoM 3HaueHMM a mpsMble x+2y=3 u ax-4y=12

TiepecekaroTes B TouKe, IpHHaUIexkantell ocu aberuec?

x+2y=3

wx—4y12 > IPA yCIIOBHH Y =0 CHCTeMa IPUHAMAET B {X:” {;;

Pemrenne. { w=125

Ortser. a=4.
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SAHATYE 2.
PEINEHWUE JIWHEAHBIX HEPABEHCTB U HEPABEHCTB,
MPUBOJAMBIX K JMHEHHBIM

Kaxnoe u3 HepapeHcTs Buta Ax > B, Ax<B, Ax > Bumi Ax < B,rie A u
B - peficTauTenbHble unucna MM GYHKIHS OT IAPaMeTPOB, a X — elCTBUTENbHaS

TIepeMeHHas1, Ha3bIBAETCS JTHHEHHBIM HEPaBEHCTBOM C OIHUM HEU3BECTHEIM.

IIpumep 1. Pemtits HepasercTso (m = l)x <5m.

Otser. ITpn m=1 x - moGoe uco,

Sm
opu m>1 x<——,
m-1

Sm

mpu m<1l x>—.
m-1

IIpumep 2. Pewuth HepaseHcTBO gen 2 ;

(m-2)(x+3) —c R

(m -2hx-(6- Tm)
(m -2)x+ 3)

Pewenye. Tlocne npeobpaszoanuit momyuaem >0, wum

6-Tm
F—
ﬁ>0.
x+3

PaCCMOTpHBJCOBOKyHHOCTLCHCTeMZ

6-Tm
x>

m-2
x>=3

6-Tm
X<

m=2
x<=3

6-Tm

Jlns BeIOOpa pEIeHNs KaKHOH CHCTEMbl CPABHIM BEIMUHHEL .
m-

M =95

6—7m_(_3):_*4_m_‘

m-2 m-2
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